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1. Sejam a1, a2, . . . , an números reais positivos tais que a1 · a2 · . . . · an = 1, mostre que

(1 + a1)(1 + a2) · . . . · (1 + an) ≥ 2n.

2. Mostre que o conjunto dos polinômios com coe�cientes inteiros é enumerável.

3. Seja x0 = 1 e xn = 3+2xn−1

3+xn−1
para n = 1, 2, 3 . . .. Prove que existe lim

n→+∞
xn e calcule seu valor.

4. Mostre que o conjunto A = {1, 12 ,
2
3 ,

3
4 ,

4
5 , . . .} é compacto.

5. Se f : [a, b]→ Q é uma função contínua, então f é constante.

6. Seja f : [0, e]→ R de�nida como:

f(x) =

{
x lnx se x > 0;
0 se x = 0.

Veri�que se f satisfaz as hipóteses do Teorema do Valor Médio. Justi�que sua resposta.

7. Seja f : R → R derivável e limitada inferiormente. Mostre que a equação: f ′(x) + 2x = 0, possui
solução.

8. Seja f : I −→ R duas vezes derivável no ponto a ∈ int(I). Prove que

f ′′(a) = lim
h→0

f(a+ 2h)− 2f(a+ h) + f(a)

h2
.

9. Sejam f, g : [a, b] −→ R funções contínuas. Prove que[∫ b

a
f(x)g(x)dx

]2
≤
∫ b

a
f2(x)dx ·

∫ b

a
g2(x)dx.

10. Supondo que a sequência de números reais (an)n≥1 seja convergente, prove que a série

∞∑
n=1

anx
n converge

uniformememnte em qualquer intervalo |x| ≤ r < 1.

Bom Desempenho!


