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Um problema cldssico em Geometria é classificar variedades de dimensao 4, tanto do
ponto de vista geométrico quando do ponto de vista topolégico. Essa importancia se deve
em grande parte ao fato das variedades de dimensao 4 ter um comportamento muito especial.
Por exemplo, classificar as variedades de Einstein de dimensao 4 ainda é um problema em
aberto.

Nesta palestra, apresentaremos uma série de resultados obtidos por vérios matemaéticos
nos ultimos 40 anos sobre este tema. Além disso, baseado em dois problemas diretamente
relacionados, um proposto por S.-T. Yau em 1990 e um outro proposto por D. Yang em
2000, vamos mostrar o seguinte resultado.

Teorema (___, 2014). Seja (M*,g) uma variedade de Einstein completa de dimensdo 4
com curvatura de Ricci normalizada. Assuma que

1
K > — ~0.08333
- 12 )

onde K representa a curvatura sectional de M*. Entdao, M* ¢ isométrica a
(1) S* com métrica candnica, ou
(2) CP? com métrica Fubini-Study.

Nossa estratégia serd utilizar a nogao de curvatura biorthogonal combinada com técnicas
de Anélise Geométrica. Para concluir, apresentaremos alguns problemas em aberto.
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